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1. BaireのCategory定理を述べよ．

2. Baireの Category定理は次の形で述べられることもある：(X, d) を完備距離空間とし On (n =

1, 2, · · · ) を X の稠密な開集合の列とする．このとき
∞∩
n=1

On も X で稠密である．このことを証

明せよ．

3. 一様有界性原理を述べよ．

4. Banach-Steinhausの定理を述べよ．

5. X をBanach空間，X∗ をその共役空間とする．A ⊂ X∗ とする．各 x に対して sup
f∈A

|f(x)| < ∞

ならば A は有界，つまりある定数 M > 0 が存在して ∥f∥X∗ ≤ M (f ∈ A) が成り立つことを証
明せよ．

6. H をHilbert空間とする．点列 {xn} ⊂ H が任意の y ∈ H に対し，(y, xn) が収束する実数列で
あるとき，{xn} は H の有界列であることを証明せよ．
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